CDI1-TP 20. MiniTeste LETI 10/11/2021
Justifique as suas respostas

1. (7 vals.) Calcule, se existir,

lim \/5(\/:16 +a— \/5) onde a é um parametro real.
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2. (6 vals.) Seja f uma funcdo continua em R e existem by, by € R tais que liIJP f(x) =10
T—>+00

e lim f(x)= by. Mostre que f é limitada.

T—r—00

Seja € > 0. Ja que lirf f(z) =by e lim f(z)= by, existem 07,02 > 0 tais que
T—>r+00 T——00

(3: > 1/ = |f(z) —bi| < e) e (:c < —1/6y = |f(z) — ba] < e)

Portanto, para z > 1/01, by —e < f(z) < bj+eeparax < —1/dy, by—e < f(z) < by+e.
Isto é, f é limitada sobre | — 0o, —1/ds[ e sobre |1/d;, +00].
Apés justificar que f satisfaz as condigoes do Teorema de Weierstrass sobre o intervalo

[—é, %], aplique esse Teorema de Weierstrass a f e ao intervalo. Entao f tem méaximo

e minimo sobre esse intervalo. Isto implica que existe M > 0 tal que, para qualquer

x € [—5,5], =M < f(x) < M. Por outras palavras, f é limitada sobre [—1/d2,1/6,].
Como ja tinhamos visto que f também é limitada sobre | —oo, —1/ds[ e sobre |1/d1, +00

entdo f ¢é limitada (sobre R).

3. (7 vals.) Justifique onde é diferenciavel e calcule a fungao derivada de: f(z) =

s (1 + COSQ(x))

1 + sin(x)

f(x) = (fso fao fi)(x)

com
1+ cos?(x)

= T a(o) foly) =cos(y)  fa(t) =1t

fi(x)

Ap6s justificar onde f é diferencidvel (que é em R),
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