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1[3%0,3val| Seja A uma matriz real diagonalizavel cujo polindémio caracteris-
tico é
c () =@t — D@+ 1).
(2) Indique o polinémio minimo de A.

(b) Indique se A ¢ invertivel (sim ou néo).

(c) Indique as dimensdes de Nuc(A — 1) e de Nuc(4 — 21).

2.10,5 + 0,6 val.] Em R? considere o produto interno definido por:
((ul, UZ), (Ul’ U2)> = 2u1U1 — 2u102 - 2U2, Uy + 31/!21)2.
(2) Determine (x, y) tal que o 4ngulo entre (x, y) e (0, 1) seja z/2.

(b) Indique a distancia entre os vectores (1,0) e (1, 1).



Resolucio

I.

(2) Se a matriz é diagonalizével entdo m4(f) tem os mesmos factores ir-
redutiveis que c4(f) mas sem repeticdes i.e.,

m () = (t — Dt + 1).

(b) Como 0 é valor préprio de A tem-se que A ndo é invertivel.

() Como Nuc(A—1) = E4(1), amatriz A é diagonalizavel e my,(1) =2
tem que se ter dim(A — 1) = 2. Como 2 nido ¢ valor préprio de A4,
tem-se que dim(A —21) = 0.

(2) Relativamente 2 base canénica de R? o produto interno descrito é
representado pela matriz Gram:

=12 7).

O angulo entre (x, y) e (0, 1) é /2 exactamente quando ((x, y), (0, 1)) =
0. Ou seja, se e so se,

0=[x y] [_22 ‘32] m —[x ] [‘32] = x4y,

pelo que qualquer vector da forma (x, 2x/3) € ortogonal a (0, 1).

(b) A distancia entre os vectores (1,0) e (1, 1) é anorma do vector (1, 1)—
(1,0) ou seja, [|(0, D)]|.

||<o,1>||=<(0,1>,(0,1>>=\/ o 1] [_22 ‘32] H _




