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1. [4 % 0.2 val.] Considere uma matriz A € R¥? cujo polinémio caracteristico é
c () =— =612 — 11t -6
(2) Justifique que —1 ¢ valor proprio de A.
(b) Indique todos os valores préprios de A.

(c) A matriz A é invertivel? (Assinale a opg¢do correcta.)
(A) Sim. (B) Nio. (C) Nio se pode concluir nada.

(d) A matriz A é diagonalizavel? (Assinale a opgdo correcta.)
(A) Sim. (B) Nio. (C) Nio se pode concluir nada.

2. 0.6 + 0.6 val.]| Considere a matriz
2 -1 0
A=|0 1 O
0 0 1

1. Mostre que 1 ¢ valor préprio de A com multiplicidade algébrica 2.

2. Determine E (1) (o espaco préprio associado ao valor préprio 1).



Resolucio

I.

(a) Calculando verifica-se que c,(—1) = 0, pelo que —1 é raiz do polinémio
caracteristico e assim é um valor proprio.

(b) Como —1 éraiz de c4(r) tem-se que c4(¢) é divisivel por (t+1), ou seja,
ca(t) = (t + 1)q(t). O polindémio ¢(r) que é de grau 2 pode ser obtido
pela regra de Ruffini, aplicando a férmula resolvente a g(r) constata-se
que:

c ) =—-@+ D +2)t+3)
Assim, os valores préprios de A sio —1,-2,-3.
(c) Uma vez que 0 ndo é um valor préprio de A tem-se que A é invertivel.

(d) A matriz é de ordem 3 e tem trés valores proprios distintos pelo que
¢ diagonalizavel.

2.1. O polinémio caracteristico de A é ¢, (r) = (t—1)*(t—2). Como o factor
(r—2) ocorre duas vezes na decomposicao em factores irredutiveis de

CA(I), tem-se ma]g(2) =2.
2.2. Tem-se que
2 -1 0

E,(1) = Nuc(A — 1) = Nuc lo 1 o] = Lps({(1,1,0), (0,0, )}).
0 0 1



